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Criterio della radice
Sia )_a, una serie a termini positivi, se
1
FkeR /k<1:qfa, <k<1

n
allora la serie > a, & convergente.
1

Ovvero se: limf/a, =h

n—o0

con 0<h<1 o,
allora la serie Z a, e convergente
1
con h>1 L oo
allora la serie Zan e divergente
1
h=1 ?

Esempiol

. —— 1 R
Stabilire se la serie » ————— & convergente.
% (arctgn)

Calcoliamo il limite della radice n-sima del termine generale a,: lim{/a, =h

nN—o0

] 1 ) 1 1 2
Ilmnﬁ=l|m . =ﬂ—:—<1
(arctgn) arctgn A e

e quindi la serie & convergente.
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Esempio2
- - 1
Stabilire se la serie ) —— & convergente.

n=1

Calcoliamo il limite della radice n-sima del termine generale a,: limy{/a, =h

lim o = lim £ = 0<1
n—»o0 (n)" n—o [

e quindi la serie & convergente.

Esempio3

Stabilire se la serie Z log(1-2™") é convergente.
n=1

Calcoliamo
- -n - -n % H 1 -n
lim {/log(L-2") = lim(log(1—2"") )" = lim=(log(1—2"") ) =
n—oo n—o0 nN—o0 n
Scriviamo:
1 -n
log(L—2") 1 = gloksa-2 )t _ a1
E quindi tornando al limite:

— - . Liogloga-2"") lim 5091092 ~ 1
im (log-2 ) - limer ™+ e gLy
nN—oo

N—oo n

e quindi la serie e convergente.
Nota:

Iimllog [%an: Iimilog(Z’“) = Iiml(—n log2) =-2
n—w 2 n—w n—w [
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Esempio4
o - 1
Stabilire se la serie ) ——— & convergente.
n=2 IOg n
Calcoliamo il limite della radice n-sima del termine generale a,: limy/a, =h

n—o

e quindi la serie & convergente.
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